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Theorio des langages - DST du 4 juin 2018

durée 2h - sans dociunent, sans cadentntrice. sans portable S l

s ol ‘. 24 ; s D Ape 7 1A' v S,.
Tuitifies vos reponses. Lu nele tiendm compte de lu qualité des erplications et des Justification
SUS dC s B s !

Dans tont Je probiéme. en considére Valphabet ¥ = {a,b}.

Question 1. (Environ 5 points.)
' aqt par a OU qui finissent par b.

Seit £ e langage des mots qui commencent et finisse

(3 Donper une expression régulidre de L. 2
; iti i reconnaiss S € seront 108
b)Y Proposer un antomate fini A & quatre états, sans e —transition, g reconnaisse L. Les états seront nomn

de 1A 5. et seront disposés selon le modéle ci-dessous :

el ® ® ®

@ ®

L AF peut posséder plusieurs états initiaur et plusieurs états finaur.

(¢} Ferire 1a table de transition de cet automate. Cet automate est-il déterministe? complet 7 Justifiez vos
TEPORKes.

{d) En appliquant un algorithme du cours (que 'on nommera). déterminer un AFde A; équivalent a A4y (on
devrait trouver un AFde a 6 états). Vous n'oublierez pas de récapituler la table de transition de 'AFde
obtenu. en munérotant les états de 1 4 6. Vous dessinerez également 'AFde obtenu en disposant les états
selon le modele ci-dessous :

©® ® ® ® O ®

En appliquant un algorithme du cours (que 'on nommera), déterminer 'AFde minimal Ay équivalent & A,
{on précisera les états que l'on peut fusionner. on déterminera la table de transition de ’AFdc minimal
chienu et on donnera une représentation sagittale de cet AFdce minimal).

e

Question 2. (Environ § points.)
O considére a présent le langage L.
{a} Décrire aver des mots usuels le langage L.

{b} Justifier que Pautomate By ci-dessous reconnait le langage L.

D
@——Dorx
‘4

Fau sléeluiee que Pastomaie By cldessons roconnait egalement Te langage L.
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“{¢} En associant chague dtat de By a un symbaole non terminal, déterminer une grammaire G recommaissant L,

) Cette grammaire est-clle algébrique 7 linéaire 7 réguliére” Justifiez vos réponses.

o) En utilisant le théoréeme d'Arden, déterminer une expression réguliere de £z

(a) Décrire avee des mots usuels ce langage,

(b} Que pouvez-vous dire de L et L” (d'un point de vue ensembliste, par exemple) ”

(¢) Déterminer un AF 4 gnatre états, avec un unique G¢tat de départ et une --transition qui reconnaisse L'. On
notera Aj, cet antomate. Les états seront nommés 1 a 4. et seront disposés selon le modéle ci-dessons

® @

(d) En utilisant un algorithme du cours (que Fon nomimera), déterminer un Alde Y qui reconnaisse L' et qui
ne possede pas d’e-trayisition.

(e} Eu appliquant un algorithime du cours (que I'on nommera), déterminer 'AFde minimal Al équivalent & Aj
on précisera sa table de transition et on en dounera une représentation sagittale. ‘ :

Question 4. (Environ 5 points.)

On définit 1a grammaire G' par
G''=(E,NT = {8, X} S, {5~ XbiaX, X —aX|bX e Y —aX|e}).

{a) Cette grammaire esi-elle algébrique ? lintaire 7 réguliére? Justifiez vos réponses.
(b) »_T)étgex:‘mixmr une chaine de production pour cette grammaire.

‘ (o) ,Ei;i_sde%luirc une forme générale des squelettes ‘des dérivations des mots de L{G").
(d} ,Mbll-tijer que L(G") = L. ; »

Déduim‘dré la question 3.e) une gramigaire réguliére fquivalente & G
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